XVI1 Warminsko-Mazurskie Zawody Matematyczne
Eliminacje — cykl styczniowy
Poziom — szkoly podstawowe
Zadanie 1.
e jest liczb naturalnych mniejszych od 10 000 i nie podzielnych przez 6, ani przez 9?
Rozwiazanie:

Poniewaz 10 000: 6 = 1666%, zatem liczb naturalnych mniejszych od 10 000 i podzielnych
przez 6 jest 1666.

Poniewaz 10 000: 9 = 1111% , zatem liczb naturalnych mniejszych od 10 000 i podzielnych
przez 9 jest 1111.

Poniewaz ws$rdd nich sg rowniez liczby podzielne zarowno przez 6 jak i przez 9,

zatem10 000: 18= 555%, stad jest ich 555.

Ponadto liczb podzielnych przez 6 1 9, ale nie jednocze$nie bedzie:
1666 + 1111 — 555 = 2222

Z powyzszego wynika, ze szukana ilo$¢ liczb naturalnych mniejszych od 10 000 i nie
podzielnych ani przez 6, ani przez 9 bedzie 9999 — 2222= 7777

Odpowiedz. Takich liczb jest 7777.

Zadanie 2.

Za kazdy test mozna otrzymac jedna z ocen: 1, 2, 3, 4, 5 albo 6. Julka napisata 4 testy i
$rednia z wszystkich testow wynosita 4. Jakie oceny z testow mogta otrzymac Julka?
OdpowiedZ uzasadnij.

Rozwigzanie:

Lacznie Julka otrzymata 4x4 = 16 punktow

I 4+4+4+4=16 Julka mogla otrzymac¢ same czworki

I Maksymalnie Julka mogla otrzymac 2 szostki, 2x6=12, 16-12= 4 wowczas pozostale
oceny to: lub

IT Jesli otrzymata 1 szdstke, na pozostate 3 oceny pozostato 10 punktdéw, czyli mogty to by¢:
52,3 lub lub 4,42 lub 433,
Il Maksymalnie — 3 piatki, wowczas czwarta ocena to 1

I Jesli otrzymata 2 piatki, wowczas na pozostate oceny pozostato 6 punktow, czyli mogty
to by¢: 2,4 lub 3,3



IV Jesdli otrzymata 1 piatke, wowczas na pozostate oceny zostato 11 punktow i mogty to by¢:
6,4,1 —jest wyzej lub 4,4,3 1lub 2,3,6 — jest wyzej

Odpowiedz. Mozliwe oceny to: 4,4,4,41ub 6,5,2,31ub 6, 5,4,1lub2,21lub 6, 6,1, 3 1ub6,
44 21lub6,4,3,3Iub5,5,2,41ub5,5,3,31ub5,55,11ubb, 4,4,3.
Zadanie 3.

Pan Jan ptaci za polaczenie z Internetem 48,88zt miesigcznie. Kwota ta zawiera 22% podatku
VAT. Oblicz, o ile ztotych obnizytaby si¢ ta optata, jezeli opodatkowanie polaczen spadtoby
do 9%.

Rozwiazanie:
Niech x- kwota optaty za Internet bez podatku VAT.

48,88zt - 122%
X - 100%
e 48,8821 -100%
122%

X = 40,07z¢

Niech y- kwota oplaty za Internet zawierajaca 9% podatku VAT

40,07zt - 100%
y - 109%
_40,0721-109%
100%

v ~ 43,68z

48,88zt — 43,68zt = 5,20zt

Odpowiedz. Oplata za polaczenia z Internetem obnizyta by si¢ o okoto 5ztotych i 20 groszy.

Zadanie 4.

Szes¢ stycznych okregdw o promieniu 4 cm zostalo umieszczonych w prostokacie jak na
rysunku obok. Ile jest rowne pole figury po wycieciu z prostokata trojkata ABC, jesli C jest
srodkiem okregu, a B i C punktami stycznosci?
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Rozwiazanie:
a=4-12=48cm

b=4-2=8cm
Ppr()st()ka(ta = 448:384cm2
Ptr(’)jkata = 16'4:2232cm2

Pfigury = 384cm?- 32cm?= 352cm?

Odpowiedz. Pole figury jest rowne 352cm?.

Zadanie 5.

Punkt P lezy wewnatrz kwadratu ABCD. Odleglosci tego punktu od wierzchotkow A, B1i C,
wynosza odpowiednio: 2, 7 1 9. Ile wynosi odlegto$¢ punktu P od wierzchotka D?

Rozwigzanie:

A B

Oznaczmy odcinki odcigte przez proste prostopadte ( przechodzace przez punkt P) przez a, b,
c i d, tak jak na rysunku.

Wtedy mamy zwigzki

a2+b2:22, oraz cz+d2:92,
b2+c2=x2, a’+d* =172

Stad:

a?+b*+ct+d? =x*+77
4+81=1x%+49
x* =36
x=06
Odpowiedz. Odlegtos¢ punktu P od wierzchotka D jest rowna 6.



