XVII Warminsko-Mazurskie Zawody Matematyczne
Eliminacje — cykl marcowy
Poziom: szkoly podstawowe klasy 1-7

Zadanie 1.

Ile liczb pierwszych migdzy 10 a 99 pozostaje liczbami pierwszymi, gdy odwrdci si¢
kolejnos¢ ich cyfr?

Rozwiazanie:

Liczba pierwsza, ktora jest wicksza od 10, musi konczy¢ si¢ cyfra 1, 3, 7 lub 9, wigc wypiszmy
liczby pierwsze zapisywane tylko przy uzyciu tych cyfr:

11,13,17,19,31,37,71,73,79,97.

Jak wida¢ musimy z nich odrzucic¢ tylko 19, bo 91 jest liczba ztozona.
Odpowiedz. Jest 9 takich cyfr.

Zadanie 2.

Liczba 3%2 —1 ma doktadnie dwa dzielniki zawarte micdzy 75 i 84. Ile jest rowny iloczyn
tych dwoch dzielnikow?

Rozwiazanie:

32_1=3% @R+ =3 -E¥+)EP +) =@ -)E* +)E +1) (@B +1) =
=80-82- (3% +1)(3*¢ +1)

Odpowiedz: Z warunkow zadania wynika, ze iloczyn jest rowny 80-82 = 6560.

Zadanie 3.

Zespot sktadajacy si¢ z 28 robotnikow miat wykonaé¢ pewna prace w ciggu 26 dni. Po 6
dniach od rozpoczgcia pracy liczbe robotnikéw zwigkszono i prace t¢ wykonano 4 dni przed
terminem. [lu robotnikow zatrudniono dodatkowo do wykonania tej pracy, jezeli wszyscy
robotnicy pracowali z tg samg wydajnoscia? Zapisz obliczenia i pelng odpowiedz.

Rozwiazanie:
Oznaczamy:
n — liczba pracownikow dodatkowo zatrudnionych

liczba planowanych dni - 26
wykonano - 4 dni przed terminem.



Stad 26 — 4 = 22 dni.
Pracownicy zatrudnieni dodatkowo pracowali o 6 dni krécej niz zatrudnieni od poczatku.
Ich czas pracy wynosi 22 — 6 = 16 dni

Poniewaz 28 pracownikow wykonatoby prace w ciggu 26 dni, to jeden pracownik musiatby
pracowac 26 - 28 = 728 dni.

Wobec tego, jeden pracownik w ciggu jednego dnia - % tej pracy.

Stad w ciagu 22 dni 28 pracownikéw wykonatoby - 22 - 28 - % = % ,
1 2n

a w ciggu 16 dni n pracownikéw - 16- n - P

Pracownicy zatrudnieni od poczatku i zatrudnieni dodatkowo wykonali catg prace —

11  2n
13 91

2n _ 11
91 13’

n=r.

Odpowiedz. Do pracy zatrudniono dodatkowo 7 robotnikéw.

Zadanie 4.

Dwa trojkaty réwnoboczne maja wspolny $rodek i boki rownolegte. Pole jednego jest dwa
razy wigksze od pola drugiego, a bok mniejszego ma dlugos¢ 1. Oblicz dtugos¢ boku
drugiego trojkata.

Rozwiazanie:
Korzystamy ze wzoru na pole trdjkata rownobocznego:
2
p-2 \/§’
4

gdzie a- dlugos¢ boku trojkata rownobocznego.

Niech S;— oznacza pole trojkata mniejszego, a Sz- pole trojkata wigkszego oraz a- dlugosé
boku wigkszego trojkata

Z warunkow zadania mamy, ze Sz = 2S; oraz

V3 a’\3
4

Sl :T oraz SZ =

3 _, 3
4 4

32\/§:2\/§
a2 =2

a=+2.
Odpowiedz. Bok wigkszego trojkata ma dlugos¢ J2.




Zadanie 5.
Podstawg pewnego graniastostupa prostego jest trojkat prostokatny o przyprostokatne;j

dhugosci 3 cm 1 przeciwprostokatnej dlugosci 5 cm. Z dwdch takich graniastostupow o
wysokosci 1 dm kazdy zbudowano graniastostup czworokatny, sklejajac je Scianami
bocznymi. Jakie najmniejsze, a jakie najwieksze pole powierzchni bocznej moze mie¢ tak
zbudowany graniastostup? Ile wynosi obj¢tos¢ tego graniastostupa? Zapisz obliczenia i peing
odpowiedz.
Rozwiazanie:
Oznaczmy: x — dlugo$¢ drugiej przyprostokatnej trojkata prostokatnego
Z twierdzenia Pitagorasa mamy wtedy

X* + 3% =5

x2=25-9

x? = 16.
X=4

H-10cm

Najmniejsze pole powierzchni bocznej bedzie mial graniastostup, ktorego podstawa jest figura
0 obwodzie 14 cm (graniastostupy sklejone krawegdziami dtugosci 5 cm).

Pnajm =14.10 = 140.

Najwigksze pole powierzchni bocznej bedzie miat graniastostup, ktorego podstawa jest figurg
0 obwodzie 18 cm (graniastostupy sklejone krawedziami dlugosci 3cm).

Pnajw = 18-10=180.
Objetosc tego graniastostupa w obu przypadkach jest rowna
V=2-(;-3-4)-10 = 120.

Odpowiedz. Najmniejsze pole powierzchni bocznej jest rowne 140 cm?, najwieksze 180 cm?.
Objetos¢ tego graniastoshupa w obu przypadkach jest rowna 120 cm?®.



