XVI1 Warminsko-Mazurskie Zawody Matematyczne
Eliminacje — cykl marcowy
Poziom: szkola podstawowa

Punktacja: 10 punktow za kazde zadanie (zadania rozwigzywane w ,,domu”)

Zadanie 1.

Znajdz taka liczbe dwucyfrowa, zeby suma jej cyfr wynosila 9 i zeby po przestawieniu
jej cyfr otrzymac liczbe mniejsza od potowy szukanej liczby. Podaj wszystkie rozwigzania.
Rozwiazanie:

Niech X oznacza cyfre jedno$ci szukanej liczby (x =1,2,...,8),
wowczas cyfra dziesigtek jest rowna 9 — X, a liczbe mozna zapisac:

X+10(9-x)=90-9x
Po przestawieniu cyfr liczba ma postaé:
9-x+10x=9+9x.
Otrzymujemy nierdwnos$¢
9+9x<0,5(90—-9x),

ktorej rozwigzania to x < 2%, czylix=10 lub x=1 lub x=2.
Wobec tego szukane liczby to 90, 811 72.

Odpowiedz. Szukane liczbyto 90, 811 72.

Zadanie 2.
Znajdz reszte z dzielenia liczby 2% przez 3.
Rozwiazanie:
2%=2.2.2.....2
99
Rozpatrzmy kolejne potegi liczby 2.
21=2
22=4=3+1 22=8=2-3+2,
2°=16=5-3+1, 2°=32=10-3+2,
2°=64=21-3+1, 27=128=42-3+2, itd.

Mozna zauwazy¢, ze jezeli wykladnik potegi jest nieparzysty, to reszta z dzielenia dane;j
liczby przez trzy wynosi 2, natomiast jezeli wykladnik jest parzysty, to reszta z dzielenia jest
réowna 1. Poniewaz liczba 2%° ma wyktadnik nieparzysty, zatem szukana reszta wynosi 2.

Odpowiedz. Reszta z dzielenia jest rowna 2.



Zadanie 3.

Dawid wyjechat z domu w kierunku lotniska. Przez pierwsza godzine jechat z predkoscig 70
km/h na godzing, ale stwierdzit, ze jadac nadal z tg predkoscig spdzni si¢ na samolot o rowna
godzineg. Zwiekszyt predkos¢ jazdy o 30 km/h 1 dojechat na lotnisko pét godziny przed
czasem. Ile kilometrow jest od domu Dawida do lotniska?

Rozwiazanie:

S - odlegto$¢ od domu Dawida do lotniska
t - czas potrzebny do przejazdu reszty drogi

s =70 km + 70 km/h - (t + 1)
s =70 km + 100 km/h - (t- %)

70 km + 70 km/h - (¢ + 1) = 70 km + 100 km/h - (t- %)
70-t + 70 = 100-t — 50
30- t= 120
t=4h

s=70km+70km/h-5h
s =420 km

lub

s=70km+100km/h-3,5h
s =420 km

Odpowiedz. Od domu Dawida do lotniska jest 420 km.

Zadanie 4.

Po obnizce 0o 25% ptaszcz kosztuje 300zt.
a) Oblicz, ile kosztowat ten ptaszcz przed obnizka.
b) Oblicz jakg kwote podatku nalezy odprowadzi¢ po sprzedazy tego ptaszcza, jezeli jest
on obcigzony 23% VAT- em. Wynik zaokraglij do 0,01 zt.

Rozwiazanie:
a) Niech x oznacza ceng ptaszcza przed obnizka.

Witedy cena ptaszcza po obnizce, to 75% kwoty X
Otrzymujemy rownanie:

75% kwoty x = 300zt

E-x =300z¢
100

X =30020+ >
100

300z7-100
X=——

75
x =400z7.



b) Niech y oznacza ceng ptaszcza bez podatku VAT.
Wtedy cena ptaszczu wraz z 23% podatkiem VAT jest rowna 300zt.

Mozemy utozy¢ proporcje:
300zt — 123%
y —100%
Stad

123% y =300zt 100%

~30024-100%
O 123%

y ~ 243,907/,

300z¢ — 243,90 = 56,102/

Odpowiedz. Ptaszcz przed obnizka kosztowat 400zt, po sprzedazy tego ptaszcza nalezy
odprowadzi¢ 56,10zt podatku VAT.

Zadanie 5.
W pewnym prostopadto$cianie iloczyn pdl trzech $cian o wspdlnym wierzchotku jest rowny
576. Oblicz objetos¢ tego prostopadtoscianu.

Rozwigzanie:

a

a, b, ¢ — dlugosci krawedzi prostopadtoscianu,
P1, P2, P3—pola powierzchni §cian o wspolnym wierzchotku,

P1- P2 - P3=576.
P1=ab, P2=bc,Ps=ac
P1-P2-Pz=ab-bc-ac=576
ab - bc - ac = (abc)? =576
abc = 24.
[loczyn abc jest rowny objetosci prostopadtoscianu o krawedziach a, b, ¢ zatem
V =abc = 24.



Odpowiedz. Objetos¢ tego prostopadtoscianu jest rowna 24.



