XVII Warminsko-Mazurskie Zawody Matematyczne
Eliminacje — cykl lutowy
Poziom: szkoly podstawowe klasy 1-7

Punktacja: 10 punktow za kazde zadanie (zadania rozwigzywane w ,,domu”)

Zadanie 1.
Znajdz sume liczb:

1000 -999 + 998 —997 + 996 - ..+ 4 -3 +2 - 1.
Rozwiazanie:

1000 — 999 + 998 — 997 + 996 - .+ 4-3+2 1 =
= (1000 — 999) +(998 — 997) + (996 -995)+ .. +(4—3) +(2—1) =
=1+1+1+..+1+1=500

500 Fazy

Kazdy nawias zaczyna si¢ kolejng liczbg parzysta. Od 1000 do 2 jest razem 500 liczb
parzystych.

Odpowiedz. Suma podanych liczb rowna jest 500.

Zadanie 2.
Wyznacz wszystkie pary liczb pierwszych (a, b) speiniajacych rownanie
ab—a+b=25
1 uzasadnij, ze nie ma ich wigcej.
Rozwigzanie:
ab—a+b=25
b(a+1)=25+a
b=25+a; af-] potite. tra, 2t 2t
a+1 a+1 a+l  a+1 a+1

Liczba b bedzie liczbg naturalng jesli a + 1 bedzie dzielnikiem liczby 24.

Dzielnik liczby 24 1 2 3 4 6 8 12 24
a 0 1 2 3 5 7 11 23
b 25 13 9 7 5 4 3 2
Czy aib sg liczbami . . . .

. : nie nie nie tak tak nie tak tak
pierwszymi

Odpowiedz. Pary spetniajace podane warunki to: (3,7), (5,5), (11,3), (23,2).

Zadanie 3.

Ztotnik mial dwa stopy ztota ze srebrem. W pierwszym stopie stosunek masy zlota do masy
srebra wynosi 2:3, a w drugim 3:7. Ile musi on wzig¢ kazdego ze stopoéw, aby otrzymac 8 kg
nowego stopu, w ktorym stosunek masy ztota do srebra wynositby 5:11?



Rozwiazanie:
Niech x oznacza masg¢ pierwszego stopu, a 8 — X — mase drugiego stopu.

Stad otrzymujemy, Ze pierwszy stop zawiera %x ztota, a drugi %(8 —X) zlota.

Z warunkéw zadania otrzymamy réwnanie

205X +3/10(8—X ) =5/16 + 8, Stad x=12 X+ (8—x) = > -8
5% 10 16
ix+£(8—x):E
10”10 2

4 3 24 25

_ Xt — =
10 10 10 10

1. .25 24 1

100 10 10 10
x=1
Odpowiedz. Ztotnik musi stopi¢ 1 kg pierwszego stopu i 7 kg drugiego stopu.

Zadanie 4.

Dany jest trojkat rownoramienny ABC, w ktorym AC = BC. Na boku AB tego trdjkata
istnieje punkt D taki, ze AD = AC oraz DB = DC. Wykonaj odpowiedni rysunek i oblicz
miare kata ACB.

Rozwiazanie:

Niech miara kata CAB wynosi « , wtedy miara kata ABC tez wynosi « , poniewaz trojkat
ABC jest rOwnoramienny oraz miara kata BCD rowniez wynosi « , gdyz trojkat DCB jest
roéwnoramienny.

Zatem miara kata CDB wynosi 180° — 2« , za$ miary katow ADC oraz ACD majg roéwne

(o]

miary, bo trojkat CDA jest rOwnoramienny i wynosza 1T_a =90° —%

Z tego, ze katy ADC oraz BDC sg przylegle otrzymujemy:

90° — % +180° — 20 =180°

90° - % _ 26 =0
2

180° —a—4a =0

—5¢ =-180°

a =36°



Zatem miara kata ACB wynosi 90° — % +a =90°-18° +36° =108°

Odpowiedz. Miara kata ACB jest rowna 108°.

Zadanie 5.

W prostopadtoscianie F stosunek dlugosci trzech krawedzi wychodzacych z jednego
wierzchotka byl rowny 10:5:4. Najpierw dwie dtuzsze krawedzie tego prostopadtoscianu
zmniejszono o 40%, otrzymujac prostopadtoscian Fi. Nastepnie najkrotsza z krawedzi
prostopadtoscianu F1 zmniejszono o 60%, otrzymujac prostopadtoscian F».

a) Oblicz, o ile procent mniejsza jest objetos¢ prostopadtoscianu F2 od objetosci
prostopadtoscianu Fi.

b) Oblicz, o ile procent wigksza jest objetos¢ prostopadtoscianu F1 od objetosci
prostopadtoscianu F».

Rozwiazanie:

10x, 5X, 4x - dlugos$ci krawedzi prostopadtoscianu F

V = 200x3 - objetos¢ prostopadtoscianu F

6X,3X, 4X - dlugosci krawedzi prostopadtoscianu F 1

V1 = 72x3 - objetos¢ prostopadtoscianu F 1

6x; 1,2X; 4x - dlugosci krawedzi prostopadtoscianu F

V, = 28,8x3 - objetosé prostopadtoscianu F 2

200—-28,8 _ 1712 . _
a) =o—2-100% == - 100% = 85.6%
b) =22 100% = 22 - 100% = 150%

Odpowiedz. Objetos¢ prostopadtoscianu F2 jest mniejsza o 85,6% od objetosci
prostopadtoscianu F1. Objetosé prostopadtoscianu Fr jest wigksza o 150% od objetosci
prostopadtoscianu F».



