XVI1lI Warminsko-Mazurskie Zawody Matematyczne
Eliminacje — cykl listopadowy
Poziom: klasy 819

Punktacja: 10 punktow za kazde zadanie (zadania rozwiazywane w domu).

Zadanie 1.
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Wiedzac, ze X+ — =3. Oblicz: x2+L, x3+i3_
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Rozwiazanie:

Podnosimy obie strony rownania x + 1. 3 do kwadratu.
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Odpowiedz. x +—2:7, X +—3:18.
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Zadanie 2.

Dwie krawcowe obszywaty brzegi obrusow. Pierwszej ta czynnos$¢ zabiera 25 minut,
natomiast drugiej 30 minut. Obie zaczynaja prace o godzinie 7%. Ile razy skoncza
jednoczesnie obszywac obrusy w ciggu osmiogodzinnego dnia pracy?

Rozwiazanie:

Poniewaz NWW(25,30) =150minut, zatem pierwszy raz obydwie krawcowe skonczyty

jednoczesnie obszywaé obrus po 150 minutach od rozpoczecia pracy, wigc o godzinie 9%,
Jesli pracowaly 8 godzin, to pracowaty

8- 60minut = 480minut .
Stad 480minut : 150minut = 3,2, wigc 3 razy jednoczes$nie skonczyly obszywac¢ obrus w
ciggu osSmiogodzinnego dnia pracy.

Odpowiedz. Krawcowe trzy razy jednoczesnie skonczyty obszywac obrusy.



Zadanie 3.

Wykaz, ze w trapezie prostokatnym réznica kwadratow dlugosci przekatnych jest rowna
roéznicy kwadratéw dtugosci podstaw.

Rozwiazanie:

Zatozenie: ABCD jest trapezem prostokatnym
Teza: |BD|" —|AC|* =|AB|" —|CD|’
Dowod:

ABCD jest trapezem prostokatnym, to tréjkaty BAD 1 ADC sg prostokatne. Korzystajac z

twierdzenia Pitagorasa mamy: i .

IBD|” =|AB|* +|AD|*
IAC|” =|AD|* +|cD|”
odejmujac réwnania stronami, otrzymamy:

IBD|” —|AC|” =|AB|” +|AD|* —|AD|* —|CD|,

zatem |BD|” —|AC|” =|AB|" —|CD|".

Zadanie 4.

Okregi przedstawione na rysunku sg styczne. Promien najwigkszego okregu jest rowny R.
Wyznacz dtugo$¢ promienia najmniejszego z tych okregow.

Rozwiazanie:
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(R—71)*+ (%R)2 = (%R +7)?

R2—2rR+r2+%R2=%R2+rR+r2
R?—2rR—rR=0
R?—3rR=0
R?—3rR=0
R =3r
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Odpowiedz. r = éR.

Zadanie 5.

Na wszystkich Scianach pewnego graniastostupa prostego zaznaczono wszystkie przekatne.
Lacznie byto ich 90. Jaki wielokat w podstawie ma ten graniastostup?

Rozwigzanie:

Kazdy graniastostup ma dwie podstawy i tyle Scian bocznych ile krawedzi w podstawie.

Jezeli przez n oznaczymy liczbe krawedzi podstawy, to ta podstawa ma @ przekatnych.

Kazda $ciana boczna graniastostupa prostego jest prostokatem, zatem ma 2 przekatne.

Zatem:
n-(n-3)

liczba przekatnych podstaw jest rowna 2=n-(n—3)
liczba przekatnych §cian bocznych jest rowna 2n
Otrzymujemy wiec rownanie:

n-(m—3)+2n =90

Po przeksztalceniu mamy:
n? —3n+2n =90

n?> —n =90
n-(n—1)=90

Jest to iloczyn kolejnych liczb naturalnych, zatem n = 10. Podstawa tego graniastostupa jest
wiec dziesigciokat.

Odpowiedz. Podstawg tego graniastostupa jest dziesigciokat.



