Warminsko-Mazurskie Zawody Matematyczne
Eliminacje — cykl kwietniowy - obowiazkowy
Poziom: gimnazja

Punktacja: 10 punktéw za kazde zadanie (zadania rozwiazywane w szkole)

Zadania przeznaczone do rozwigzywania w szkole w formie sprawdzianu w czasie 90 minut.
Cykl kwalifikuje, wg oceny szkoty, do finatu zawodoéw

Zadanie 1.
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Uzasadnij, ze liczba 0+6 lf2 +4 0 jest liczbg calkowita.
Rozwigzanie:
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Wyrazenie 6 + 63 + 6> + --- + 6°? jest suma liczb catkowitych, zatem jest liczba catkowita
c.nd

Zadanie 2.

W turnieju braty udziat trzy grupy rybakow. Kazdy rybak z pierwszej grupy ztowit 13 ryb, z
drugiej grupy — 5 ryb, a z trzeciej grupy — 4 ryby. Wiedzac, ze razem bylo 16 rybakow i
zlowili oni w sumie 113 ryb, oblicz, ilu rybakow byto w kazdej z grup.

Rozwiazanie:
Przyjmujac oznaczenia:
X — liczba rybakow w I grupie
y — liczba rybakow w Il grupie
Z — liczba rybakow w 11 grupie
1 korzystajac z informacji w zadaniu mamy:
X+y+z=16 oraz 13x + 5y + 4z = 113
Wyliczajac z pierwszego roOwnania

z=16-x-Yy



1 podstawiajac do drugiego otrzymamy po przeksztatceniach:

y =49 - 9x
Przyjmujac za x Kolejne liczby naturalne mamy:
X 1 2 3 4 5 6
y =49 — 9x 40 31 22 13 4 -5
z=16—-x-Yy -25 -17 -9 -1 7 15
odpada | odpada | odpada | odpada odpada

Odpowiedz. W pierwszej grupie byto 5 rybakow, w drugiej 4, a w trzeciej 7.

Zadanie 3.

Biegacz i rowerzysta wyruszaja razem z miasta A do miasta B, odlegtego od A o 13 km.
Poruszajg si¢ zgodnie tam i z powrotem nie zatrzymujac si¢. Wiedzac, ze biegacz przebiega 9
km w ciaggu 1 godziny, a rowerzysta pokonuje w tym czasie 25 km, oblicz jaka odlegtos¢
dzieli tych dwoch sportowcow po trzech godzinach od poczatku wspdtzawodnictwa?

Rozwigzanie:

Droga przebyta przez biegacza:  3-9 =27 (km).

Droga przebyta prze rowerzyste: 3-25=75 (km).

Okreslmy, gdzie znajdowali si¢ sportowcy po 3 godzinach wspotzawodnictwa:
27 :13=2resztal 1km- odleglos¢ biegacza od miasta A
75:13 =5reszta 10 10 km — odlegto$¢ rowerzysty od miasta B.
Odlegtos¢ miedzy zawodnikami: 13 — 10 — 1 =2 (km).

Odpowiedz: 2 km

Zadanie 4.

W prostokacie ABCD poprowadzono odcinki DE 1 BF prostopadle do przekatne; AC.
Wiedzac, ze |DE| = |EF| =|FB| =1, oblicz pole tego prostokata.

Rozwiazanie:




Niech a i b beda wymiarami prostokata. Oznaczmy przez X przekatng tego prostokata.
Woweczas pole tego prostokata jest rowne, to pola dwoch trojkatéw prostokatnych ABC i
ACD:

P:Z.E-x-lzx.
2

I . x-1 . o
Wtedy w tréjkacie AED otrzymujemy zalezno$¢ a’ =1° + (T)2 , natomiast w trojkacie

X+1

2)'

2 2
Zatem a2+b2=2+(x_1] +(X+1j .

ABF — zalezno$¢ b* =1° + (

2 2
Stad x2 =5, czyli x=+/5
Odpowiedz. Pole tego prostokata wynosi \J5.

Zadanie 5.

Dane sg trzy kota styczne zewnetrznie, wszystkie o promieniu 3cm. Oblicz pole powierzchni
figury ograniczonej tymi kotami.

Rozwigzanie:

Nalezy zauwazy¢, ze pole powierzchni figury ograniczonej trzema kolami stycznymi
zewngtrznie to rdznica mi¢dzy polem powierzchni trojkata rownobocznego o boku dtugosci
6¢cm, a trzema wycinkami kota o kacie srodkowym 60°, stanowigcymi tacznie potowe kota
0 promieniu 3cm.

Zatem pole powierzchni trojkata rownobocznego:
Py = 624—\/5 = 9v3[cm?],
pole powierzchni trzech wycinkow kotowych o kacie $rodkowym 60°:
B, = %n 32 = %n[cmz],
pole powierzchni figury ograniczonej kotami stycznymi zewngtrznie:
P = 93 — %) [cm?]

Odpowiedz. Py =9(\/3_—§)[cm2]



