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Czym jest pochodna funkcji? 
 

 

 

 

 

 

 
 



Wyznaczanie pochodnych 

 

 

 

- 



 
Rys historyczny 

 

 
 

 
 

 
 



 
 

 

 



                                    
 

 
 

 
 



 
     

 

 
 

 



 

                              
 

 
 

 
 

                                 
 

 
 

 



 

 

 

 

 

 

 

 



Badanie przebiegu zmienności funkcji (wykres funkcji) 

 

 
 

 
 

 

 
 

 



                            
 

 
 

                               
 
Twierdzenie (Rolle’a)  Jeżeli funkcja f jest:  

 ciągła na przedziale  ba, ,  

 różniczkowalna na przedziale  ba;   

    bfaf  ,  

to istnieje taki punkt  bac ; , że   0' cf . 

 

 



 

Interpretacja geometryczna twierdzenia Rolle’a 
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Uwaga: Twierdzenie Rolle’a zapewnia istnienie w przedziale  ba;  jednego 

punktu c, w którym pochodna znika:   0' cf , co nie wyklucza, że punktów 

takich może być więcej, a nawet nieskończenie wiele, jak to jest na przykład w 

przypadku funkcji stałej. 

 

Z twierdzenia Rolle’a korzystamy często gdy: 

    0 bfaf . 

 

 

Przykład. Zastosowanie twierdzenia Rolle’a dla funkcji   xxf sin  w 

przedziale [0, ], 

 funkcja ciągła i różniczkowalna 

     00  ff . 

 

Istnieje więc taki punkt  ;0c , że   0' cf . Ponieważ   xxf cos'  , stąd  

2


c . 

 

 



 

Twierdzenie (o przyrostach, Lagrange’a) Jeżeli funkcja f jest: 

 ciągła na przedziale domkniętym o końcach 0x  i x,  

 ma pierwszą pochodną wewnątrz tego przedziału,  

to istnieje taki punkt c leżący między 0x  i x, że 

 

      00 ' xxcfxfxf  . 

 

Niech   

   0xfxff   - przyrost funkcji f  

0xxx    - przyrost zmiennej x  

wtedy: 

  xcff  ' . 

 

Stąd nazwa  twierdzenie o przyrostach. 

 

 

Interpretacja geometryczna  twierdzenia Lagrange’a 
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Twierdzenie Lagrange’a mówi, że istnieje punkt  bax , , że styczna do 

krzywej w punkcie   xfx,  jest równoległa do prostej przechodzącej przez 

punkty   afa,  i   bfb, .  

 

 

Przykład. Zastosowanie twierdzenia Lagrange’a do funkcji  182)( 3  xxxf  

dla  a=1 i b=3. 
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Na mocy twierdzenia istnieje dokładnie jedna wartość c pomiędzy a=1 i b=3, 

taka, że  

 

18
2

36

13

)5(31
)(' 




cf  

 

Obliczmy wartość c. 
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