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Zadanie. Znalez¢ sume wspolczynnikow wielomianu
Fz) = (@0 + 225 — 2)100 4 (550 _ 425 | 45 1100
Rozwigzanie. Znamy wzoér Newtona

(a+b)" = zn: (Z) akor*.

k=0

n
(Wyjasniam, ze symbol Z ay oznacza ag + a1 + ag + ... + ay.)
k=0
Mimo to sprawa wydaje sie beznadziejna. Ale popatrzmy ... Warto$¢ w punkcie 1 funkcji

wielomianowej wielomianu
— 2 3 n
h=ay+ a1x+ asx” + azx” + ...+ apx

jest rowna
h(l)=ap+ a1+ ...+ an.

Stad szukana suma wspoétczynnikow wielomianu f jest rowna f(1) = 0. Stosujac fakt,
ze suma wspoOtczynnikéw dowolnego wielomianu jest rowna wartosci jego funkcji wielo-
mianowej w punkcie 1, do wielomianu f = (x — 1)" otrzymamy roéwnos¢

kfjg(—n’f(Z) —0,

a do wielomianu f = (z — 2)" - r6wnos¢

Sou (1) = o

k=0
W ten sposdb wzor Newtona pozwala otrzymywaé rozne, bardziej skomplikowane tozsa-
n n!
mosci zwiazane ze wspodlczynnikami =—
2 polezy k) " Kn— k)

A co do wzoru Newtona - uogoélnia sie on na dowolne przemienne pierscienie z 1, o
czym mozna przekonaé sie juz na pierwszym (moze troche przesadzam...) roku matema-
tyki.

Zadanie. Udowodnié tozsamosci:
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