Uwazaj w jakim jezyku mowisz
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Uzywajac stow dostepnych w jezyku polskim mozemy definiowaé konkretne liczby
naturalne. Bardzo prosty przyktad: numer budynku naszego Wydziatu to liczba "piecdziesiat
cztery". Mozna troche bardziej skomplikowanie. Zdefiniujemy liczbe naturalng » méwiac,
ze jest to "najmniejsza liczba naturalna parzysta wigksza od liczby naturalnej sto".
Oczywiscie n=102. Poprawnie zdefiniowanych stow jest w jezyku polskim skonczenie
wiele. Zatem skonczonych ciggow stow, ktorych to ciggow dhugos$¢ jest mniejsza np. od
100, jest tez skonczenie wiele. W konsekwencji tylko skonczenie wiele liczb naturalnych
mozemy zdefiniowa¢ w jezyku polskim uzywajac mniej niz 100 stow. Ale liczb naturalnych
jest nieskonczenie wiele. Mozemy zatem zdefiniowac liczbe naturalng 4 mowiac, ze 4 jest
to "najmniejsza liczba naturalna, do zdefiniowania ktorej w jezyku polskim potrzeba co
najmniej stu stow". Policzmy slowa w powyzszej definicji. Jest ich 14 (przecinka nie
liczymy). Co$ tu nie gra: wystarczy 14, czy potrzeba co najmniej 100?

Wiemy, ze zdaniom logicznym mozemy jednoznacznie przypisa¢ warto$¢ logiczng
prawdy lub falszu. Na przyktad zdanie "Jesli dzisiaj jest $roda, to jutro bedzie czwartek" jest
oczywiscie prawdziwe. Natomiast zadanie "Jesli dzisiaj jest $roda, to jutro bedzie sobota"
jest ewidentnie fatszywe (troche szkoda, ze tak jest). Jasne? Jasne! Rozwazmy zatem
nastepujace zdanie, ktére oznaczymy przez p : "To, co tutaj jest napisane jest fatszem".
Pomysl troche drogi Czytelniku, czy powyzsze zdanie p jest prawdziwe, czy tez jest
falszywe? Po chwili namystu zauwazysz, ze zdanie p jest prawdziwe wtedy 1 tylko wtedy,
gdy p jest falszywe. Znowu nam co$ tu nie gra!

W przypadku definicji liczby 4 1 w przypadku pytania o wartos¢ logiczng zdania p
dostali$my sprzeczno$¢. Czy sprzecznosci te mozna usunaé? Okazuje sie¢, ze tak. Logika
matematyczna odroznia tak zwany jezyk przedmiotowy od metajezyka. Jezyk
przedmiotowy jest to jezyk, ktory jest przedmiotem naszych zainteresowan. Natomiast
metajezyk jest to jezyk w ktorym mowimy o jezyku przedmiotowym. Uczac si¢ w polskiej
szkole jezyka angielskiego mowimy o tym jezyku (na ogoét) w jezyku polskim. Wowczas
jezyk angielski jest jezykiem przedmiotowym (bo o nim méwimy), za$ jezyk polski jest dla
niego metajezykiem (bo w jezyku polskim wyjasniamy zawitosci jezyka przedmiotowego).
Powrdéémy do naszej liczby naturalnej 4. Moéwiac o "zdefiniowaniu w jezyku polskim"
mowimy o jezyku polskim jako jezyku przedmiotowym. Natomiast sama definicja liczby A
jest to definicja w metajezyku. Stad, liczac stowa w tej definicji, liczymy stowa metajezyka,
a nie jezyka przedmiotowego. Skomplikowane? Przyznajmy, Ze troche tak. Ale warto nad
tym troche si¢ zastanowi¢. Reasumujac: w definicji liczby A4 nie ma zadnej sprzeczno$ci.

A co ze zdaniem p? Zauwazmy, ze zdanie p orzeka o swojej wilasnej falszywosci. Zdanie



powinno by¢ sformutowane w jezyku przedmiotowym, za$ orzeczenie o jego prawdziwosci
(lub falszywosci) juz w metajezyku. Tymczasem w tym przypadku

jezyk przedmiotowy = metajezyk.
Tak by¢ nie moze! Podsumowujac: wypowiedz p, ktérg do tej pory nazywaliSmy zdaniem,
nie jest zdaniem logicznym 1 nie przystuguje jej zaszczyt bycia prawdziwym badz
falszywym. To samo inaczej: z punktu widzenia logiki nie ma sensu pytanie o prawdziwos¢
lub falszywos¢ wypowiedzi p. Zauwaz, drogi Czytelnika, ze w naszych rozwazaniach nie
uzyliSmy praktycznie zadnych "wzorkéw", do ktérych jesteSmy przyzwyczajeni
w matematyce szkolnej. Tym niemniej, nasze rozwazania nalezag do matematyki,
a dokfadniej do logiki matematycznej. Z logika matematyczng studenci matematyki
zapoznajg si¢ na starszych latach studidéw.

Na zakonczenie jeszcze jedna uwaga. Jesli na lekcji jezyka polskiego Nauczyciel
mowi nam o gramatyce jezyka polskiego (rzeczowniki, czasowniki, itp.), to formalnie rzecz
biorgc mowi do nas w metajezyku polskim. Co nie zmienia faktu, ze gramatyki nalezy si¢
pilnie uczyc¢:)



